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Окружностью называет¬ 
ся фигура, которая со¬ 
стоит из всех точек пло¬ 
скости, равноудаленных 
от данной точки—центра 
окружности. 


Расстояние от центра О окружности до ле¬ 
жащей на ней точки А равно 5 см. Докажите, 
что расстояние от точки О до точки В этой 
окружности равно 5 см, а расстояние от О 
до точек С и О, не лежащих на ней, не рав¬ 
но 5 см. 
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Радиусом называется рас¬ 
стояние от центра до лю¬ 
бой точки окружности 
и отрезок, соединяющий 
центр с любой точкой 
окружности. 


Точки X, У, 2 лежат на окружности % с центром М. 
Является ли радиусом этой окружности 

1) отрезок МХ; 

2) расстояние от точки М до точки У; 

3) отрезок Х2? 

□ 



к 


Хорд ой называется отре¬ 
зок, соединяющий две 
точки окружности. Диа¬ 
метром называется ""хор¬ 
да, проходящая через 
центр. 


Докажите, что ВС—диаметр. 

Докажите, что диаметр равен двум радиусам. 
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Окружность называется 
описанной около тре¬ 
угольника, если она про¬ 
ходит через все его вер¬ 
шины. В этом случае 
треугольник называется 
вписанным в окружность. 


□ 


Докажите, что стороны вписанного тре¬ 
угольника являются хордами описанной 
около него окружности. 


А 
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• • • • 

Серединным перпендику¬ 
ляром к отрезку АВ на¬ 
зывается прямая, прохо¬ 
дящая через середину 
отрезка АВ перпендику¬ 
лярно к нему. 


м 


Докажите, что центр окружности лежит 
на серединном перпендикуляре к лю¬ 
бой хорде этой окружности. 
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Докажите, что центр 
окружности, описанной 
около треугольника, ле¬ 
жит на пересечении се¬ 
рединных перпендикуля¬ 
ров к сторонам этого тре¬ 
угольника. 
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Касательной называется 
прямая, проходящая че¬ 
рез точку окружности 
перпендикулярно радиу¬ 
су, проведенному в эту 
точку. Общая точка ок¬ 
ружности и касательной 
называется точкой ка¬ 
сания. 


Окружность касается всех 
сторон треугольника СОЕ. 
Какие выводы на основа¬ 
нии этого можно сделать? 

Е 


□ 





Окружность называется 
вписанной в треуголь¬ 
ник, если она касается 
всех его сторон. В этом 
случае треугольник на¬ 
зывается описанным око¬ 
ло окружности. 



Треугольник АВС — описанный около 
окружности. Какие из треугольников 

АОМ, МОВ, ВОЫ, N00, СОК, КОА— 
равн ые? 
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В 



Докажите, что центр ок¬ 
ружности, вписанный в 
треугольник, является 
точкой пересечения его 
биссектрис. 
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Две окружности, имею¬ 
щие общую точку, каса¬ 
ются, если они имеют в 
этой точке общую каса¬ 
тельную. 

Если центры касающих¬ 
ся окружностей располо¬ 
жены по разные стороны 
общей касательной — ка¬ 
сание внешнее, если по од¬ 
ну сторону—внутреннее. 


Докажите, что если окружности с центром 
О и 0| имеют единственную общую точку, 
то прямая, перпендикулярная ООі и прохо¬ 
дящая через эту точку, является их общей 
касательной. 
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С помощью линейки можно провести прямую. 



С помощью циркуля можно описать из 
данного центра окружность данного 
радиуса. 



В 


ммЗадача на построение решена, если 1) ука¬ 
зан способ построения фигуры; 2) доказано, 
что построенная фигура имеет требуемые 
свойства. 


Задача . Построить треугольник АВС с 
данными сторонами а, Ь, с. 

а Ь с 



В 


V Соединяем А с точками В и С. 
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Задача. Построить угол, равный данному углу А. 
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Задачи. Построить биссектрису угла А. 
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Задача. Через данную точку О провести 
прямую, перпендикулярную прямой а. Слу¬ 
чай I. Оба. 
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Задача. Через данную точку О провести 






о • 
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Геометрическим местом точек называ¬ 
ется фигура, которая состоит из всех 
точек плоскости, обладающих опреде¬ 
ленным свойством. 



Объясните, почему окруж¬ 
ность является геометри¬ 
ческим местом точек, рав¬ 
ноудаленных от данной 
точки. 


ш 


Теорема. Геометрическое место точек, 
равноудаленных от двух данных точек, 
есть прямая, перпендикулярная к от¬ 
резку, соединяющему эти точки, и про¬ 
ходящая через его середину. 


Дано: аІАВ; АО = ОВ. 
Доказать: а—геометриче¬ 
ское место точек, равно¬ 
удаленных от А и В. 


4 в 

Будет ли теорема доказана, если 
установить, что любая точка пря¬ 
мой а равноудалена от А и В? 






РГДБ 

2015 


Можно ли кратко записать формули¬ 
ровку теоремы о геометрическом месте 
точек, равноудаленных от концов от¬ 
резка? 



Докажите теорему. 


ЕЛ 
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Если геометрическим местом точек, которые 
удовлетворяют первому условию, является 
фигура Р,, а второму условию— фигура Р 2 , 
то обоим этим условиям удовлетворяют точ¬ 
ки пересечения фигур Рі и Р 2 . 


Задана. Даны три точки А, 
В и С. Как построить точку 
С X, которая одинаково удале¬ 

на от точек А и В и нахо¬ 
дится на расстоянии а от точ¬ 
ки С? 


ЕЕ 


а 
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Решение задачи: 



Здесь рассмотрены два случая решения 
задачи. Какой еще случай не рассмот¬ 
рен? 


ее 





Угол, вершина которого 
лежит на окружности, а 
стороны пересекают эту 
окружность, называется 
вписанным в окружность. 



Какие из углов хвляіотся вписанными в окружность? 
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Угол АВР—вписанный, ВР проходит через 
центр окружности. 

1. Какой вывод можно сделать об углах 1 и 
2; об угле 3 и сумме величин углов 1 и 2? 

2. Докажите, что угол АВР равен половине 
угла между радиусами, проведенными в точ¬ 
ки А и Р. 


ЕЕ 
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О 


Угол АВС — вписанный. 
Центр окружности О на¬ 
ходится между сторона¬ 
ми угла АВС. 

Докажите, что угол АВС 
равен полусумме углов 

АСЮ и РОС. 


ЕС 




У гол АВС — вписанный. 
Хорда АС является диа¬ 
метром окружности. 

Докажите, что 
угол АВС—прямой. 


т 
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О 


Угол АВС — вписанный. 
Центр окружности О на¬ 
ходится вне угла АВС. 

Докажите, что угол АВС 
равен нолуразности углов 

АСЮ и СОЭ. 


ЕЕ 
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Докажите, что если вершина вписанного 
угла АВС и центр окружности О лежат по 
одну сторону от примой АС или АС—диа¬ 
метр, то величина вписанного угла равна 
половине угла АОС. 


ЕЕ 
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О 


Вершина вписанного уг¬ 
ла АВС и центр окруж¬ 
ности О лежат но раз¬ 
ные стороны от прямой 
АС. Чему равен угол 
АВС, если угол АОС ра¬ 
вен оС? 
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Решение. Мы установили, что 

/.І=-^/3; /2=у/.4; /,АВС=/І+ 

+/.2=-^ /.3 + у /,4=у( /_3+ /_4). 
/.3=180°-/.5; /.4 = І80°-/.6. 
/. АВС=^(І80°-/_5 + І80-/.6). 


Чему же в рассматриваемом случае равен 
угол АВС, если угол АОС равен оС ? 


ЕЛ 
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Ві 



Докажите, что равны все 
вписанные в окружность 
углы, стороны которых 
проходят через две дан¬ 
ные точки окружности, а 
вершины лежат по одну 
сторону от прямой, соеди¬ 
няющей эти точки. 


т 








Точки А, В и С лежат на 
окружности. Чему равен 
угол АВС, если хорда АС 
равна радиусу окруж¬ 
ности? 




К сведению учителя 


Диафильм предназначен для органи¬ 
зации изложения теоретического ма¬ 
териала, включенного в параграф «Гео¬ 
метрические построения» учебника 
«Геометрия 6—10» А. В. Погорелова. 

Содержание материала разбито 
на фрагменты. В конце каждого фраг¬ 
мента стоит знак А. 
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